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Одним из часто встречающихся в теории операторов является оператор
сдвига вида D,= xh{ady)  ̂ ' Де = - -  ■

d x

Его действие на произвольную функцию представляется равеисз вом

Аналогично вводится оператор D^~ch(ad,), который действует иа 
произвольную функцию по формуле у .

1 lonyi но о гметим здесь извес тное свойс тво 
D - D y + D ^ =  x h ( o d ^  ) +  c h ( a d ^ . )  -  , D *  f ( x )  =  f { x  +  a )  ■

Построим для них обратные операторы с присущими им свойствами вида
<п

-,-1
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D ; ' * / ( x ) =  - 2 ^ / ( . v +  2 ( « - I ) « )

/>=|

о ; '* /(т )  = 2Х(-1)"'7(т + 2(/7-1)а)
п=\

и-' * = »/(•^)- /(А--«)

Можно непосредственно убедиться в справедливости следующих сооз- 
ношений DD~' =  I , D , o ; '  =  1 ,  D , 0 , т '  =  I •

Если в качестве примера взять а - л  и /(x).-sinA.x, то можно получить 
равенства вида

.. sinA.T *_| . , sinA.v .hm--------=(-1) .sinA'-T'------------ = a s i n f o f
я->|» m/ілг/д. dudy

где « = Ег-1)"-' =
/1=1

0 .  е а ш  п  -  ч е т н ы е

1, е с л и  п  ~  н е ч е т н ы е

Обратные операторы обладают рядом специфических свойств, которые 
как и прямые операторы, применяемые, в частности, при разложении 
функций в ортогональные н неортогональкые ряды, можно использовать 
при рещении новых прикладных задач.
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