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Рассмотрим  нелинейное   дифференциальное  уравнение  2-го  порядка  

     , , , 0хх xy f x z y Ф у z F x z     ,                           (1), 

где  ,у x z  – функция переменных х и z, постоянная,  ,f x z ,  ,Ф у z  и 

 ,F x z  – аналитические функции своих переменных. 

Покажем, что решения уравнения (1) связаны с решениями уравнения 

Клейна–Гордона  

 xzU G U .                                                 (2) 

Для этого в уравнении (2) выполним замену переменных:  

   1 1 1, ,  , ,  U y p x z x p x z z z    ,                            (3), 

где  ,у x z   – новая неизвестная функция,  ,p x z  и  1 ,p x z  – дважды 

непрерывно дифференцируемые функции. 

В результате выполнения замены придем к уравнению (1), где                     
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     Тогда если  0 ,у x z  – решение уравнения (1), то   0 0 ,U y p x z   явля-

ется решением уравнения (2) при выполнении соотношений (3). Решения 

уравнения (2) для различных видов правой части известны и приведены в 

пособии [1].  Связь между решениями двух нелинейных дифференциаль-

ных уравнений второго порядка вида (1) можно также находить с исполь-

зованием методов теории непрерывных групп преобразований, как было 

сделано в статье [2].  
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