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Рассмотрим систему
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ŚZ.
dt
dz
dt

= ai ix + Я12У + a ,3Z + х{Ьх2У ~ = P{x,y,  z)

= a2]X + 022У + 023^ + - Ь \ 2У~  2 ) (l)

= азіх  + аз2У + 0 332  + 2(63 ix + Ьі2У + ^ЗЗ^) = R{x,y, z)

гдех,у, z -  функции комплексного переменного t; %, by -  комплексные числа (/, j  = 1,2,3). 
Поставим задачу: найти необходимые и достаточные условия при которых решения 

системы (1) не имеют подвижных критических особых точек (п.к.о.т.).
Исключая из системы переменную t, получим три уравнения, одно из которых -  у-е Пфаффа

( a 3 i X + a 3 2 y + a 3 3 Z + b 3 iX Z + b i2 y z + b 3 3 Z ^ ) (d x + d y )+ ( - (a i ]+ a 2 i )x - (a i2 + a 2 2 )y - (a i3 + a 2 3 )z - (b i2 - b 2 i )x y +

+b33xz+bj2y^+b33yz)dz=0. (2)
Одна из возможных матриц коэф-ов сист.(1), при которых у-е (2) вполне интегрируемо.

 ̂ «11 -«22 «13 0 0 -^ЗЗ^
-«11 «22 «23 0 0 -633

«31 «31 «33 0 0 *33 J
(3)

Докажем, что в этом случае решения (1) свободны от п.к.о.т. От системы (1) с учетом (3) 
перейдем к системе, которая, в свою очередь, может быть сведена к уравнению вида

■ CZ ̂  + Dz^ + Ez,z = Ażz + cz + Dz" + Ez, (4)

^ + J' = («13 + «23 )2 -  6з з 2(х  + у)
x + y = -----( і - а з з 2 - Ь з з 2^)

«31
гцеА^Ьзз, С=Ьзз\ О^аззЬзз, Е=азз.

Для уравнения (5) при Ьзз=-1 выполняются необходимые условия отсутствия п.к.о.т.: 
А=-\, С=1. В этом случае уравнение (5) согласно [1, стр445-448] может быть сведено к одному 
из пяти указанных в [1] независимых случаев, решения которых не имеют п.к.о.т. Т.о. функция 
z(t) является однозначной.

Из 1-го уравнения системы (1) выразим у через х и г, продифференцируем и, с учетом 2- 
го уравнения, получим

■* =  ( - ( « 1 1 +  « 2 2  )  +  2 ^>ззг)х +  ( б з з і ( 0  -  6 3 3  ( а і  1 + ^ 2 2 -  ^М О )-*  +

+ ( - « 132(0 + («13 + «23  ) « 2 2 2 ( 0 - « 13*332^ (0 ) (6)
Т.е. функция x(t) является решением линейного уравнения, что, как известно, означает 

отсутствие у нее п.к.о.т. Аналогично можем построить линейное уравнение и для функции yf?/ 
Итак, показано, что необходимые условия отсутствия п.к.о.т. у решений системы (1) являются в 
данном случае и достаточным.
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