
Отметим здесь же следующее. Если при оптимизации сис­
темы другими методами возникают определенные затруднения 
C нахождением коэффициентов продольного изгиба стержней, то 
при оптимизации по симплекс-методу с ограничениями на вы­
бор базиса (по второму варианту) этот вопрос решается про­
сто: компоненты векторов, совпадающих с узлами для лине­
аризованной переменной, включают этот коэффипиент и соот­
ветствуют определенным типам сечений элементов. Известное 
при кусочно-линейной аппроксимации противоречие между не­
обходимостью иметь точное (до заданной погрешности) реше­
ние и размерностью приближенной линейной задачи практически 
устраняется для случая выбора сечений из ряда изделий, так 
как в процессе решения незначительно возрастает время счета 
лишь на поиск вводимого в базис вектора, а другие операции 
поиска оптимального решения выполняются с обычной матри­
цей задачи.
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К ВОПРОСУ ОБ ОПРЕДЕЛЕНИИ ПЕРЕМЕЩЕНИЙ 
В ПЛОСКОМ КЛИНЕ СО СВОБОДНЫМИ ГРАНЯМИ

В монографии Q-J приведены выражения для компонент нап­
ряжений в плоском клине со свободными гранями от действия 
сосредоточенных сил,, приложенных к границе клина. На осно­
вании этих формул можно известными методами Q2 J получить 
выражения для перемещений точек грани клина, где приложены 
сосредоточенные нагрузки, в следующем виде;
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1'де V, U  —  перемешения точек гоаницы клина соответствен­
но в окружном и радиальном направлениях; а  —  точка прило­
жения сосредоточенной силы (рис. 1 ) ;  г —  точка, где опре­
деляются перемещения; 2 —  угол раствора клина (рис. 1  );
n,V —  соответственно модуль упругости и коэффициент Пуас- 
с;она материала клина; Ь —  путь интегрирования f l ]  ; р  —  
комплексная переменная.

1*ис. 1. Схема клина и приложенных 
сил.

Перенося путь интегрирования на мнимую ось ( /> »  i z  ) и 
применяя элементы теории вычетов, можно получить выраже­
ния для перемещений в следующем виде:

c o s (  z l n - ^ )

= - ^ А ( ^ )  i n - f -  ^-------- Ciz+V
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Необходимо отметить, что выражения (2 )  определяют отно­
сительные перемещения точек границы клина, абсолютные пе­
ремещения этих точек являются величинами бесконечно боль­
шими. При получении приближенных выражений для переме­
щений используем метод специальной аппроксимации [[ 3 j . C 
этой целью исследуем поведение функций (z,oC)  ( i= l ,2 ,3  ).

Они обладают следующими свойствами: 
при Z —► О:

b ^ ( z , o C ) ~  А ( о ^ )  0 (-| -) ; L^C 2 ,оС В ( о С ) о ( ^ ) ;

/2 • 2X / / \ 4=с + S inЬ з ( 2 , о С ) ~  с (4=С + S i n _ 2вС̂  о (  1 )  ; С ( ) = 4«^ - s i n “ 2oC2 ,\ <

( 3 )
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при Z  

L ^ ( z . o t )— 2 + 0 ( е  ; L 2( z , o ć ) ~  2+ о (  е
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C учетом свойств (3 )  функций L j [ z , c i . )  ( i  = 1 .2 ,3 ) ап­
проксимируем их на полубесконечном интервале выражениями

L ^ ( z ,  oL ) - »  2 c t h - | | ^ j  i L ^ C z . o C ) ^  2 c t h - ^ ^  ;
2z

- / 1 \ + s m  2
s h ['C  U ) ]  z ( 4 )

Подставляя выражения (4 )  в (2 )  и выполняя квадратуры, поду­
чаем следующие формулы для перемещений
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1де верхний знак берется для а  >  г в противном случае бе­
рется нижний. При «1= тт/2 (случай упругой полуплоскости ) 
выражения (5 )  дают точные величины относительных переме­
щений.
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Полученные результаты могут найти применение при реше­
нии ряда контактных задач теории упругости.
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РАСЧЕТ БАЛОЧНЫХ П Л И Т , ЛЕЖАЩИХ НА УПРУГОМ КЛИНЕ 
СО СВОБОДНЫМИ ГРАНЯМИ

В исследовании [11 приводятся выражения для компонент 
напряжений в плоском клине со свободными гранями от дей­
ствия нагрузки, приложенной к границам клина. Пользуясь ими, 
можно получить выражения для относительных перемещений 
граней клина от действия нормальной сосредоточенной силы Р:
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