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The general solution constructed satisfies identically the equilibrium equations within the area for the problem 
considered. The conditions o f absence for longitudinal transferences on the planes z=±h are accomplished identically.

Рассмотрим вторую основную задачу динамической теории упругости для области, ог
раниченной двумя параллельными плоскостями. Система дифференциальных уравнений в 
перемещениях имеет вид {1}

AjM, +{/~^)д^{д^u^ -t-SjMj -)-5зМз)= О,

^ 2«2 + ( ? ' - ф 2(^1«1 + ^ 2«2 + 5з«з) = 0 ,
Д2М3 -і-(у-і)9з(5,м, +52^2 +djU^)= 0 .

( 1)

Здесь А\ = -  с^^д] ; А  ̂ =д^ + д1+ д],  5, =
дх

д ,=
ду

а, =■
dz д ,= dt

у = ; X, |1 -  коэффициенты Ламе; Сг -  скорость распространения в упругом теле попе-

речной волны.
Решение системы уравнений (1) запишем в виде

«1 = Г̂1<Рх - ( г -  (а,«?, + d^tpj + Эз^з),

«2 =Г^<Р2 - ( r - l ) a ,( a ,ę j ,  ч-52<Р2
“ з =  -  O' -  i)a , (a,ęj, -I- a 2̂ >2 +  ) •

(2)

где А̂, = А̂  -  , C] -  скорость распространения в упругом теле продольной волны.
Как и в первой основной динамической задаче теории упругости для задачи А полагаем

= 1̂  , cos(2V,)cos ' (ЛУ,)-ьВ, cos(zV2)cos'' (ЛУ2) 
<Р2 =  2 cos(zV,)sin“' (ЛУі)-і-В2 COs(zy2)cOS~‘ (W 2)
<Рз =  з8Іп(гУ,)со5 ’ { h V ^ ) + B ^  sin(гУ2)00$ ' (W 2)

*f(x, y ,t) , 
*f(x, y ,t), 
« f(x ,y ,t).

(3)

Далее в (3) определяем вид операторных сомножителей исходя из однородных краевых 
условий для перемещений

Предварительно устанавливаем

д̂ (p̂  + ^ 2-̂ 2 +У,Аз)со8(гУ,)со5‘ '(ЛУ,)-г(Э,Л, +V .^B^)cos~'{hV ̂ ),
ytsfp^ = (у - В, cos(zy2)c o s ''(ЙУ2)* f(x, y, t ) , 
ytłfP2 = ( y -  l)c;^df B2 cos(zy 2 )со8~' (йУ2)* f(x, у, t ) , 
yA> 3 = { y -  l)c2̂ a?S3 cos(zy 2 )co s '’ (ЛУ 2)* f(x, y, t ) .

Полагая В2 = а,~'52В ,, получим операторные соотношения

44



(х-і)"'м, = -э , (а ,А ,  +а ,А2 + у ,А з )  cos(zV, )cos ‘ (A v ,) -V j(v ,B ,+ a ,B ,)  cos(zV 2)005 ' (W2),

(г-0" 'и2  = - 53(5 , А, +92Аз +У ,А з) cos(zV,)cos ' (^V ,)--:fV 2(V 2B,+5,B 3) C0s(zV2 )cOs(/?V2 ),
5,
у  2

( ^ - і ) " 'м з  = V j ( a , A ,  + Э 2 А 2  + V ,A 3 ) s in ( z V ,) c o s - '( / 2 V ,)  + — ( V j B ,  + a , B 3 ) s i n ( z V 2 ) c o s - ‘ (/?V,).

V
С читая  a , A ,  + a , A 2  + 5 3 A 3  = ----- ^ (V 2 B ,  + а , В з )  и сокр ащ ая  на — ( V j B , + а , В з )  полу-

а ,  а,

чим

U j =  а, [co^'(zV, )с05' ' ( w , )  -C 05(zV 2)cO j''' ( W 2 ) ] * f ( x ,y , t ) ,  

U2 = a j  [c05'(zV, )c05'"' (/?V |) -  COj(zV 2  ) c o s ~ ^  (W 2 )]*f(x,y,t),

U 3 = -  V,sw(zVi )co5''' (/2V,) + —  sm(zV2 )co5' ' (/zVj) * f(x ,y ,t).

Іолагая в задаче В

u

u

u.

! in (z V |)s in  ' ( W , ) + £ ,  s in (z V 2 )s in  ’ ( W 2 ) ]* g (x , y , t ) ,  

>in(zV| ) s in “' ( /г У ,)+ ^ 2  s in (z V 2 )s in  ' ( W 2 ) ] * g ( x ,y , t ) ,  

> in (zV ,)s in “' ( /г У ,) + £ з  S in (zV 2 )sin  ' ’ ( W 2 ) ]* g (x , y , t ) .

uupajOM определим перемещения в этом случае

а, =  а , [sin (zV , ) s in ' '  (Л У ,) -  s in (z V 2  ) s in ''  (ЛУ 2  )]* f(x , у , t ) ,

4  =  ^ 2  [s in (z y i )s in " '( /? y ,) -  s in (z y  2  )s in " ’ (ЛУ 2  )]* f(x , y , t ) ,
y 2

= y ,  c o s ( z y ,) s in " ‘ ( w , ) -  --- C O s(zy2)sin  ‘ ( W j )  * f(x , y , t ) .
^ 2

^2 = [^2 sin(zy, )sin '(/гУ|) 

<Рз =  [а  sini

югичным

Полное перемещение равно сумме перемещений задач А и В. В результате построено 
операторное решение второй основной динамической задачи теории упр)тос'ги, удовлетво
ряющее условию и = “2|г=±/> ~ ® содержащее две произвольные аналитические функ
ции. Уравнения равновесия внутри области удовлетворяются тождественно.
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