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Множество первообразных функций
I„ = ^cth''axdx, п = 0,1,2,..., а G Л, (1 )

образует рекі'ррентную функциональную последовательность /„ и 
методом интегрирования по частям представляется интегральным 
рекуррентным соотношением второго порядка

, cth"~' ах , .̂,4
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Решение соотношения (2) получаем методом математической 

индукции. Чтобы это решение было однозначным, определим вначале 
первые два члена последовательности 1„ непосредственно из выражения
(1)

/о = J ctfPaxdx = -V, 7] = J cthaxdx =  — .

Далее, полагая л = 2,3,4,..., из соотношения (2) последовательно 
получаем
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Продолжая так далее по индукции, рекуррентную последовательность 

первообразных функций /,, представим в виде комбинаторных сумм
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Inj^AaxI-^^ cth2 (* -v + l) ax

\ V.,
Ą = —InpAorj.

(3)

(4)

Такое представление последовательностей первообразных функций 
служит цели снижения сложности вычислительных алгоритмов при 
проведении научных исследований, инженерных и экономических 
расчетов.
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